
一、设集合列 (Ak) 满足 A2n−1 = [0, 1 +
1

2n − 1
), A2n = [0, 2 −

1

2n
)，求 lim sup Ak 与

lim inf Ak.

具体数据可能有偏差，但大意是一个递减子列，一个递增子列。

二、设 A ⊆ Rn，证明 A′ = (A)′.

三、设

G = {(xn)∞
n=0 : xn ≥ 0}, F = {(xn)∞

n=0 : xn+1 ≥ xn ≥ 0}

证明 F  与 G 等势。

四、

五、设 f: [0, 1] → R 连续，证明

Γf = {(x, f(x)) : x ∈ [0, 1]}

是 R2 的零测子集。

六、设 A ⊆ R 可测，且 m(A) < +∞. 若 A =
∞

⋃
n=1

An 且 m(A) =
∞

∑
n=1

m∗(An)，证明：每个 An 均

是可测集。

七、构造 R 上外测度为 1 的不可测集，并证明。

八、设 A ⊆ R 可测，且 m(A) > 0. 证明：
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1. 证明 R 的可数子集是零测集。
2. R 的稀疏子集是否一定零测？证明或给出反例。

1. 任取 β ∈ (0, 1)，存在开区间 I 使得 βm(I) < m(A ∩ I);

2. 存在 δ > 0 使得

(−δ, δ) ⊆ {x ∈ R : m(A ∩ (x + A)) > 0}.


