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一、（本题 20 分）设 f(x, y) = u(x, y) + iv(x, y) 是整函数，证明
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= |f ′(z)|2.

二、（本题 15 分）已知 P (z) 是 m 次多项式函数，当 |z| = 1 时，|P (z)| ≤ K，求

证：当 |z| = r 时，|P (z)| ≤ Krm.

三、（本题 20 分）当 a > 0，用留数定理计算：

∫ +∞

0

lnx

x2 + a2
dx.

四、（本题 15 分）设 f 在 0 < |z−z0| < R 中解析，Ref(z) ≤ M . 求证 z0 是 f 的

可去奇点.

五、（本题 15分）设 f 在 |z| < R中解析，|f(z)| ≤ M，f(0) = 0，请不用 Schwarz

定理证明下面两个不等式：|f(z)| ≤ M

R
|z|，|f ′(0)| ≤ M

R
|z|.

六、（本题 15 分）求在 |z| = 1 上 |f(z)| ≡ 1 的整函数 f 的全体.


