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1. 已知数列 an 的极限为 a，证明：
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2. 已知 E 是一可数集，证明：对一切 d，总存在 t0 ∈ R 使得

{t0 + nd : n ∈ N} ∩ E = ∅

3. 设一族连续函数 {fn(x)}∞n=1，记 E =
{
x ∈ R : lim

n→∞
fn(x) > 0

}
. 证

明：E 为一 Fσ 集。

4. 已知 G 是开集，E 是零测集，证明 G = G \ E.

5. 已知 E ⊂ [0, 1]，有 m∗(E) ≥ 0 且 0 < c < m∗(E)，证明：存在 E 的
子集 A，使得 m∗(A) = c.
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